Hình học 11 CB 


Chuyên đê HÌNH HỌC KHÔNG GIAN 


CHƯƠNG II. 

ĐƯỜNG THẲNG VÀ MẬT PHANG TRONG KHÔNG GIAN. 

QUAN HỆ SONG SONG 


Chủ đề 1: ĐẠI CƯƠNG VỀ ĐƯỜNG THANG VÀ MẶT PHANG 


Dang toán 1: 

XÁC ĐỊNH GIAO TUYÊN CỦA HAI MẶT PHANG 

Phương pháp: 



Muốn tìm giao tuyên của hai mặt plĩẳng (a) và ([3ì ta đi tìm hai điểm chung I ; J của 


mp(aj và mọ {ị 3). 
Kí hiệu: 


mp (a) n mp ([3] = IJ 


Khi tìm điếm chung ta chủ ỷ: 

♦ Cách gọi tên hai mặt phang để phát hiện điểm chung. 

* Me d va dc mp (a) (a) 

ịanb = {M}e(P) 
a c ịa);b c (a) 

BÀI TẬP: 



■M là điếm chung của (P) và (a). 


Bải tâp Jh Cho tứ diện ABCD với E là trung điểm của AB. Hãy xác định giao tuyến của 
mặt phẳng (ECD) vói các mặt phẳng (ABC), (ABD), (BCD), (ACD). 

Bài tâp 2: Cho tứ diện SABC và một điếm I trên đoạn SA, d là đuòng thẳng trong (ABC) 
cắt AB, BC tại / và K. Tìm giao tuyến của mặt phẳng (I ;d) vói các mặt phẳng sau: (SAB), 
(SAC), (SBC). 

Bải tâp 3: Cho tứ giác lồi ABCD vói hai cặp cạnh đối không song song và điếm s không 
nằm trong mặt phang chứa tứ giác. Tìm giao tuyến của các mặt phang: 

a) (SAC) và (SBD). b) (SAB) và (SCD). c) (SAD) và (SBC). 

Bải tâp _4: Cho hình chóp S.ABCDE. Hãy xác định giao tuyến của mặt phẳng (SAC) vói 
các mặt phẳng (SAD), (SCE). 

Bài tâp 5: Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là một tứ giác lồi, M là điếm trên cạnh 
CD. Tìm giao tuyến của các cặp mặt phẳng: 

a) (SAM) và (SBD). b) (SBM) và (SAC). 
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Bài tâp 6: Cho tứ diện ABCD, M là điếm thuộc miên trong tam giác ABC, N là điếm thuộc 
miền trong tam giác ACD. Tìm giao tuyến của các cặp mặt phẳng: 

a) (AMN) và (BCD) b) (CMN) và (ABD). 

Bài tâp 7: Cho tứ diện ABCD. Điếm M nằm trên AB sao cho AM = -Ị-MB, N nằm trên AC 

sao cho AN = 3NC, điếm I nằm trong mặt phẳng ( BCD ). Tìm giao tuyến của các cặp mặt 
phang: 

a) (MNI) và (BCD). b) (MNI) và (ABD). c) (MNI) và (ACD). 

Bài tâp 8: Cho tứ diện ABCD. Gọi I, J lần luợt là trung điếm của AD và BC. 

a) Tìm giao tuyến của mặt phẳng ( IBC ) và mặt phẳng (JAD). 

b) M là điếm trên AB và N là điểm trên AC. Tìm giao tuyến của ( IBC ) và ( DMN ) 

Bài tâp 8: Cho tứ diện SABC. Gọi G là trọng tâm của tam giác ABC và M, N, p lần luợt là 
trung điếm của các cạnh AB, BC, CA. Điểm E, F lần luợt là 2 điểm trên SB và sc. Xác 
định giao tuyến của các cặp mặt phẳng sau: 

a) (SAN) và ( SBP). b) (SCM) và (SBP). 

c) (AEP) và (ABC). d) (AEF) và (ASG). 

Bài tâp 10: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình thang vói hai đáy là AB và CD. Tìm 
giao tuyến của: 

a) (SAD) và (SBC). b) (SAC) và (SBD) 

Bài tâp 11: Hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình thang hai đáy là AD và BC. Gọi M, 
N là trung điểm AB, CD và G là trọng tâm À SAD. Tìm giao tuyến của các cặp mặt phang: 


a) (GMN) và (SAC). 


b) (GMN) và (SBC). 



Bước 2: Chỉ ra được a, d nằm trong cùng mặt phẳng và 
chúng cắt nhau tại M: d n (a) = M (hình vẽ) 

Phương pháp 2: 

Bước 1: Tìm (|3) chứa d thích hợp. 

Bước 2: Tìm giao tuyên a của ị^aỊvà (|3) 

Bước 3: Xác định giao điểm của a và d. 
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Chuyên đê HÌNH HỌC KHÔNG GIAN 
BÀI TẤP: 

Bài tâp 1: Cho tứ diện SABC với M, N lần lượt là các điếm nằm trong ( SAB ) và (SBC). Xác 
định giao điểm của MN và mặt phang (ABC). 

Bài tâp 2: Cho tứ diện ABCD. Gọi M là trung điếm AB, N và p lần lượt là các điếm nằm 
trên AC, AD sao cho AN : AC = 3:4, AP : AD = 2:3. Gọi Q là trung điểm NP . Tìm giao 
điểm: 

a) MN vói (BCD). b) BD với (MNP). c) MQ với (BCD). 

Bài tâp 3: Cho tứ diện ABCD. Gọi M, N lần lượt là trung điếm của AC và BC. Trên đoạn 
BD lấy p sao cho BP= 2PD. Tìm giao điểm của: 

a) CD vói (MNP). b) AD với (MNP). 

Bải tâp 4: Cho hình chóp S.ABC, o là điếm thuộc miên trong tam giác ABC. Điếm D và E 
là các điếm nằm trên cạnh SB, sc. Tìm giao điểm của: 

a) DE với (SAO). b) so vói (ADE). 

Bài tâp 5: Cho tứ diện SABC. Gọi I, H lần lượt là trung điểm SA và AB. Trên đoạn sc lấy 
điểm K sao cho CK = 3KS. 

a) Tìm giao điếm của đường thẳng BC vói (IHK). 

b) Gọi M là trung điểm HL Tìm giao điểm của đường thẳng KM vói (ABC). 

Bài tâp 6 : Cho hình chóp S.ABCD đáy là hình thang ABCD đáy lớn AB. Gọi I, J, K là ba 
điểm trên cạnh SA, SB, sc. 

a) Tìm giao điếm IK và (SBD). b) Giao điếm (IJK) và SD; sc. 

Bài tâp 7: Gọi I, J lần lượt là hai điểm nằm trên mp(ABC) và mp(ABD) của tứ diện ABCD. 
M là điếm tuỳ ý trên cạnh CD. Tìm giao điếm IJ và mặt phang (AMB). 

Bài tâp 8 : Hình chóp S.ABCD đáy là hình bình hành với M là trung điểm SD. 

a) Tìm giao điếm I của BM và (SAC). Chứng minh: BI = 2IM. 

b) Tìm giao điếm / của của SA và (BCM). Chứng minh: / là trung điếm SA. 

c) N là điểm tuỳ ý trên cạnh BC. Tìm giao điểm của MN với (SAC). 

Bài tâp 9: Cho tứ diện ABCD có các điếm M vầN lần lượt là trung điếm của AC và BC. 
Lấy điếm K thuộc đoạn BD (K không là trung điếm BD). Tìm giao điếm của đường thẳng 
AD và mặt phẳng (MNK). 

Bài tâp 10: Cho hình chóp S.ABCD. Lấy M, N và p lần lượt là các điểm trên các đoạn SA, 
AB và BC sao cho chúng không trùng vói trung điếm của các đoạn thẳng ấy. Tìm giao 
điểm (nếu có) của mặt phẳng (MNP) và các cạnh của hình chóp. 

Bài tâp 11: Cho hình chóp S.ABCD. Gọi M, N lần lượt là các điểm thuộc các cạnh sc và 
BC. Tìm giao điểm của đường thẳng SD và mặt phang (AMN). 
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Chuyên đê HÌNH HỌC KHÔNG GIAN 
Bài tâp 12: Cho tam giác ABC. Gọi o là điểm không thuộc (ABC). Gọi M và N lần lượt là 
trung điếm của OA và OB, p là một điểm trên oc khác với trung điểm của oc và G là 
trọng tâm của tam giác ABC. Tìm giao điểm: 

a) BC và mặt phẳng (MNP). b) CG và mặt phẳng (MNP). 

c) BG và mặt phẳng (MNP). 

13) Cho tứ diện ABCD. Gọi M, N và p lần lượt là các điếm trên các cạnh AC, CB, BD. Tìm 
giao điểm: 

a) CP và mặt phẳng (MND). b) AP và mặt phẳng (MND). 

Dang toán 3: CHỨNG MINH BA DIÊM THANG HÀNG 

VÀ BA ĐƯỜNG THẲNG ĐồNG QUY 

Phương pháp: 

Bài toán: Chứng minh A; B; C thẳng hà 

Chỉ rõ A, B, c e mp(a); 

Chỉ rõ A, B, c e mp (|3). 

Kết luân: A, B, Ce mp(a)n mp(|3). 

Suy ra A, B, c thẳng hàng. 

Bài toán: Chứng minh a;b ; MN đông quy: 

Đặt a nb = p. 

Chứng minh M, N, p thẳng hàng 
Kết luân : MN, a, b đồng quy tại p. 

BÀI TÂP: 

Bài tâp 1: Cho A, B, c không thẳng hàng ở ngoài mặt phẳng (rt ) . Gọi M, N, p lần lượt là 
giao điếm AB, BC, AC vói mặt phẳng ịa j. Chứng minh M, N, p thẳng hàng. 

Bài tâp 2: Cho hình chóp S.ABCD đáy ABCD là hình bình hành với o là giao điểm hai 
đường chéo. Gọi M, N lần lượt là trung điểm SA và SD. Chứng minh ba đưòng thẳng 
SO, BN, CM đồng quy. 

Bài tâp 3: Cho tứ diện ABCD. Mặt phẳng (a) không song song AB cắt AC, BC, AD, BD lần 
lượt tại M, N, R, s. Chứng minh AB, MN, RS đồng quy. 
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Bài tâp 4: Hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình thang hai đáy là AD và BC. Gọi M, N 

là trung điếm AB, CD và G là trọng tâm ASAD. Tìm giao tuyến của: 

a) ( GMN ) và ( SAB ). b) (GMN) và (SCD). 

c) Gọi giao điểm của AB và CD là I, J là giao điếm của hai giao tuyến của câu a) và 

câu b) Chứng minh: S; I;} thẳng hàng. 

Bài tâp 5: Cho tứ diện SABC. Trên SA, SB và sc lần luợt lây các điếm D, E và F sao cho 
DE cắt AB tại I, EF cắt BC tại J, FD cắt CA tại K. Chứng minh: Ba điểm I, J, K thẳng hàng. 
Bài tâp 6: Cho tứ diện SABC có D, E lần luợt là trung điếm AC, BCvkG là trọng tâm tam 
giác ABC. Mặt phẳng (a) qua AC cắt SE, SB lần luợt tại M, N. Một mặt phẳng (|3) qua BC 


cắt SD và SA lần luợt tại p và Q. 

a) Gọi I=AMnDN, ]=BPnEQ. Chứng minh 4 điểm s, I, J, G thẳng hàng. 

b) Giả sử ANnDM =K, BQnEP=E. Chứng minh ba điếm s, K, E thẳng hàng. 


Bài tâp 7: Cho tứ diện ABCD. Gọi I là trung điếm của AB, J là một điếm tuỳ ý thuộc cạnh 
BC sao cho BC sao cho IJ không song song vói AC, G là trọng tâm của tam giác ACD, gọi 
p = (GIỊ)nAD . Chứng minh: Ba đuòng thẳng IJ, AC và PG đồng quy. 

Chủ đê 2: 

HAI ĐƯỜNG THẲNG SONG SONG VÀ HAI ĐƯỜNG THANG CHÉO NHAU 


I- LÝ THUYẾT 

1. ĐỊNH NGHĨA: 

* Hai đuòng thẳng gọi là chéo nhau a — 

nếu chúng không đồng phẳng; 

* Hai đuòng thẳng gọi là song song 
nếu chúng đồng phẳng và không có điểm chung . 

2. CÁC ĐỊNH LÍ VÀ TÍNH CHAT: 

Định lí 1: 

Qua điểm A cho truớc không nằm trên đuòng thẳng b cho truóc, có một và chỉ 
một đuòng thẳng a song song vói b. 

(Giao tuyên của ha mặt phẳng ) 


Định lí 2: 
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Ba mặt phẳng phân biệt đôi một cắt nhau theo ba giao tuyến phân biệt thì ba giao 
tuyến ây hoặc đồng quy hoặc đôi một song song vói nhau. 

\p)n(R) = a 


Tóm tắt: 


(Q)n(p) = b 
(Q)n(R) = c 


al Ib Ị ỉc 

a, b, c dong quy 



Hệ quả: 

Nếu hai mặt phang phân biệt lần luợt chứa hai đuòng thẳng song song thì giao 
tuyến của chúng (nếu có) cũng song song vói hai đuòng thẳng đó hoặc trùng vói một 
trong hai đuòng thẳng đó. 

a/ /b 

Tóm tắt: - b c(q)=>- c/ lal/b 

(p)n(Q) = c 



Định 

Hai đ 

với nhau. 

Tóm tắt: 

II- MỘT sc 

lí 3: (Tính chất bắc câu ) 

uòng thẳng phân biệt cùng song song vói đuòng thẳng thứ ba thì song song 

a//c 

=r- a / /b 

bHc 

)DẠNG TOÁN 

? 

Dạng 1: Chứng minh hai đuờng thăng song song 

Phương phá} 

r. 


*Đểchứng minh hai đường thẳng song song ta sử dụng một trong các cách sau: 

a) Sử dụng các phuong pháp chứng minh đuòng thẳng song song trong mp (các 


định lí về đuòng thẳng song song, đuòng trung bình trong tam giác, định lí Thalét đảo) 
b) Sử dụng định lí 2, 3 hoặc hệ quả. 
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Dạng 2: Tìm giao tuyến của hai mặt phẳng lần luợt chứa hai đuờng thẳng song song 

Phương pháp: 

1) Tìm hai điếm chung của hai mặt phẳng. 

2) Sử dụng hệ quả. 

- Tìm một điểm chung của hai mặt phang. 

- Tìm phuơng giao tuyến (tức chứng minh giao tuyến song song vói một đuòng thẳng 
đã có) 

Suy ra: Giao tuyến là đuòng thẳng qua điếm chung và có phuong nói trên. 

III-BÀI TẬP Tự LUYỆN 

Bài tâp 1: Cho tứ diện ABCD. Gọi I, J, K, L theo thứ tự là trung điểm của các cạnh AB, BC, 
CD, DA. Chứng minh rằng: IỊ//KL và JK//IL. 

Bải tâp 2: Hình chóp S.ABCD, đáy ABCD là hình bình hành. Xác định giao tuyến của các 
cặp mặt phang sau: 

a) ( SAB ) và (SCD). b) (SBC) và ( SAD). 

Bài tâp 3: Cho hình chóp S.ABCD đáy là hình thang vói các cạnh đáy là AB và CD. Gọi I, 
J lần luợt là trung điếm của DA và BC và G là trọng tâm tam giác SAB. 

a) Tìm giao tuyến của ( SAB ) và ( IJG ). 

b) Xác định thiết diện của hình chóp vói mặt phang (IJG). Thiết diện là hình gì? 
Tìm điều kiện đối với AB và CD để thiết diện là hình bình hành. 

Bải tâp 4: Hình chóp S.ABCD, đáy ABCD là hình bình hành. Lấy một điểm M thuộc cạnh 
sc. Mặt phẳng ( ABM ) cắt cạnh SD tại điếm N. Chứng minh: NM/I CD. 

Bài tâp 5: Cho tứ diện ABCD. Gọi I, J lần luợt là trọng tâm các tam giác ABC và ADC. 
Chứng minh rằng: IJIIBD. 

Bài tâp 6 : Cho hình chóp S.ABCD đáy ABCD là hình thang vói các cạnh đáy AB và CD 
(AB > CD ). Gọi M, N lần luợt là trung điểm của SA và SB. 

a) Chứng minh: MNI/ CD. 

b) Tìm giao điếm p của sc và mặt phẳng ( ADN ). 

c) Kéo dài AN và DP cắt nhau tại I. Chứng minh SI//AB//CD. Tứ giác SABI là hình gì? 
Bải tâp 7: Cho tứ diện ABCD. Gọi M, N, p, Q, R, s lần luợt là trung điểm của AB, CD, BG, 
AD, AC, BD. Chứng minh MPNQ là hình bình hành. Từ đó suy ra 3 đoạn thẳng MN, PQ, 
RS cắt nhau tại trung điếm của mỗi đoạn. 

Bải tâp 8 : Cho hình chóp S.ABCD đáy ABCD là hình thang với các cạnh đáy AD, BC. Gọi 
I, J lần luợt là trọng tâm các tam giác SAD và SBC. Xác định giao tuyến: 

a) (ADJ) và (SBC). b) (BCI) và (SAD). 

Bài tâp 9: Cho tứ diện đều ABCD cạnh a. Gọi l, J lần luợt là trung điểm của AC và BC. 
Gọi K là một điểm trêm cạnh BD vói KB = 2KD. 

a) Xác định thiết diện của tứ diện vói mặt phang (ỈỊK). 

b) Chứng minh thiết diện là hình thang cân. Tính diện tích thiết diện theo a. 
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Bài tâp 10: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình thang ABCD với đáy là AD và BC. Biết 
AD — a, BC = b. Gọi I và / lần lượt là trọng tâm của các tam giác SAD và SBC. Mặt 
phẳng ( ADJ ) cắt SB, sc lần lượt tại M, N. Mặt phẳng ( BCI ) cắt SA, SD lần lượt tại p, Q. 

a) Chứng minh MN song song vói PQ. 

b) Giả sử AM và BP tại E; CQ cắt DN tại F. Chứng minh rằng EF song song vói 
MN và PQ. Tính EF theo a và b . 

Bài tâp 11: Cho tứ diện ABCD. Gọi I và / lần lượt là trung điếm của BC và BD; E là một 
điểm thuộc cạnh AD khác vói A và D. 

a) Xác định thiết diện của hình tứ diện khi cắt bởi mặt phẳng (//£). 

b) Tìm vị trí của điếm E trên AD sao cho thiết diện là hình bình hành. 

c) Tìm điều kiện của tứ diện ABCD và vị trí của E trên cạnh AD để thiết diện là 
hình thoi. 

Bài tâp 12: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là một tứ giác lồi. Gọi M và N lần lượt là trọng 
tâm của tam giác SAB và SAD; E là trung điểm của CB. 

a) Chứng minh rằng: MN / /BD . 

b) Xác định thiết diện của hình chóp S.ABCD khi cắt bởi mặt phẳng ( MNE ). 

c) Gọi H và L lần lượt là các giao điếm của mặt phang ( MNE ) vói các cạnh SB và 
SD. Chứng minh rằng: LH / /BD . 
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Chuyên đ'ê HÌNH HỌC KHÔNG GIAN Hình học 11 CB 

Chủ đề 3: ĐƯỜNG THANG SONG SONG VỚI MẶT PHANG 


L LÝ THUYẾT 
* ĐỊNH NGHĨA 


Đường thẳng a được gọi là song song với mp(P) khi chỉ khỉ: 

a n mp(P) = 0 


» « ? 

Vấn đê 1: Chứng minh đường thăng a song song mp(P) 

Phương pháp: 

Phương pháp ] 

Một SỐ phương pháp thường dùng: 

: 



apL(P) 

b c(P)=> a//(P) 
a/ /b 


Như vậy: Bài toán chứng minh đường thẳng song song với mặt Iphẳng được đưa vê hài toán c/m 
2 đthẳng song song. Ta sử dụng lại các kết quả đã biết. 


Phương pháp 2: Dùng hệ quả: 



(P)//(Q) 
ac. (Q) 


=>• a / /(P) 


Phương pháp 3: Dùng hệ quả: 



a<£(P) 

b±(P)=>a//(P) 


a -Lb 



CHÚ Ỷ: 

1) Đuờng thẳng a song song vói mp(P) thì đuòng thẳng a không song song với 
moi đường thẳng thuôc mip(P). 
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Chuyên đê HÌNH HỌC KHÔNG GIAN 

2) TRỌNG TÂM G của tứ diện ABCD là trung điếm 
đoạn thẳng nối trung điểm của hai cạnh đối diện. 


* LUYỆN TẬP 

Bải tâp 1: Cho tứ diện ABCD. Gọi I, J là trung điểm của BC và CD. 

a) Chứng minh rằng BD // ( AIỊ). 

b) Gọi H, K là trọng tâm của các tam giác ABC và ACD. 

Chứng minh rằng: HK // ( ABD). 

Bải tâp 2: Cho hình chóp S.ABCD có ABCD là hình bình hành. Gọi G là trọng tâm của 
tam giác SAB và E là điếm trên cạnh AD sao cho DE = 2EA. Chứng minh rằng: GE II 
(SCD). 

Bài tâp 3: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành. Gọi M, N lần luợt là trung 
điểm của AB và CD. 

a) Chứng minh: MN / / (SBC) và MN / /( SAD ). 

b) Gọi p là trung điếm SA. Chứng minh: SB và sc song song vói mặt phang 
(MNP). 

c) Gọi Gi và Gi lần luợt là trọng tâm các tam giác ABC và SBC. 

Chứng minh: GiGĩ/l ( SAC ). 

Bài tâp 4: Cho tứ diện ABCD. Gọi G là trọng tâm tam giác ABD, M trên BC sao cho 
MB = 2MC. Chứng minh: MG // (ACD). 

Bài tâp 5: Cho tứ diện ABCD, G là trọng tâm tam giác ABD. Trên đoạn BC lấy điểm M 
sao cho MB = 2MC. Chứng minh rằng: MG / / (ACD) . 

Bài tâp 6: Cho hai bình hành ABCD và ABEE không cùng nằm trong một mặt phẳng. 

a) Gọi o và O' lần luợt là tâm ABCD và ABEE. 

Chứng minh: 007/ (ADF); OO'// (BCE). 

b) Trên AE vaBD lấy MvàN sao cho AM = i AE; BN = i BD . 

Chứng minh: MNI/ mp (CDEF). 

Bài tâp 7: Cho tứ diện ABCD. Gọi Gi, Gĩ lần luợt là các trọng tâm của các tam giác ACD 
và BCD. Chứng minh rằng: G 1 G 2 song song vói các mặt phẳng (ABC) và (ABD). 


A 
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Chuyên đề HÌNH HỌC KHÔNG GIAN Hình học 11 CB 

Bài tâp 8: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành ABCD. Gọi G là trọng tâm 
của tam giác SAB và I là trung điểm của AB. Lấy điểm M trong đoạn AD sao cho AD = 
3AM. 


a) Tìm giao tuyến của hai mặt phẳng ( SAD ) và (SBC). 

b) Đuòng thẳng qua M và song song vói AB cắt CI tại N. Chứng minh: NG II 
(SCD). 

c) Chứng minh: MGII ( SCD ). 

Bài tâp 9: Cho hình chóp S.ABCD với đáy là hình thang ABCD, đáy lớn là AD và 
AD = 2BC. Gọi o là giao điếm của AC và BD, G là trọng tâm của tam giác SCD. 

a) Chứng minh rằng: OG // (SBC). 

b) Cho M là trung điếm của SD. Chứng minh rằng: CM // (SAB). 


c) Giả sử điểm I nằm trong đoạn sc sao cho sc = 


“■ SI. Chứng minh: SA II (BID). 


Bài tâp 10: Cho tứ diện ABCD. Gọi M, N lần luợt là trung điểm của các cạnh AB và AC. 

a) Xét vị trí tuong đối của đuòng thẳng MN và mặt phang (BCD). 

b) Gọi d là giao tuyến của hai mặt phang (DMN) và (DBC). 


Xét vị trí tuong đối của d và mặt phang (ABC). 


Vấn đê 2: 

XÁC ĐỊNH THIẾT DIỆN 

Phương phấp: 



Việc xác định thiết diện của một khối chóp và 1 mặt phẳng đã được đê cập trong các chủ đê 
trước. Trong chủ đê này, chúng ta sẽ sử dụng một sốkết quả để xác định thiết diện. 

r/ ? ? ? 

KET QUA 1: Hai mặt phăng phân biệt lân luợt chứa hai đuòng thăng a, b song song thì 
giao tuyến của chúng (nếu có) cũng song song vói hai đuòng thẳng đó hoặc trùng vói 
một trong hai đuòng thẳng đó. 


a/ /b 

ac(a)=> (a)r\(Ẹ>) = A/la/lb 
bc(ẹ>) 



r/ ? ? ? ? 

KET QUA 2: Cho truớc đuòng thăng a song song vói mặt phăng (a). Nếu mặt phăng 
(Ị3) chứa a và cắt (a) theo giao tuyến d thì d song song vói a. 
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Chuyên đ'ê HÌNH HỌC KHÔNG GIAN Hình học 11 CB 


LĩJ / 

/ a / 


- 

a/ /(a) 

a c (Ị3) => d / /a 

(a)n(fỉ>) = d 





KẾT QUẢ 3: Hai mặt phẳng phân biệt cùng song song vói một đường thẳng thì giao 
tuyến của chúng (nếu có) cũng song song vói đường thẳng này. 


a/ /(a) 

■ a / /(|3) => d / / a 

(a)n(fi) = d 

* LUYỆN TẬP 

Bài tâp 1: Cho hình chóp S.ABCD. Gọi M và N là hai điếm trên AB và CD, (à) là mặt 
phẳng qua M, N và song song vói SA. Xác định thiết diện của hình chóp vói mặt phẳng 
(a). 

Bải tâp 2: Cho hình chóp S.ABCD. Gọi M và N là hai điếm bất kỳ trên SB và CD, (a) là 
mặt phẳng qua M, N và song song vói sc. Xác định thiết diện của hình chóp vói mặt 
phẳng (a). 

Bải tâp 3: Cho hình chóp S.ABC. Gọi M, N lần lượt là trung điếm các cạnh AB và sc. 
Trên đoạn BM lấy điếm H, mặt phang (P) qua H và song song vói CM và BN cắt hình 
chóp theo một thiết diện. Tìm thiết diện đó. 

Bài tâp 4: Cho hình chóp S.ABCD đáy là hình bình hành ABCD. Gọi H là giao điểm các 
đường chéo của đáy. Gọi I là điểm trên đoạn AH. Tìm thiết diện tạo bởi mặt phang (P) đi 
qua I và song song vói các đưòng thẳng SA và BD cắt hình chóp. 

Bài tâp 5: Cho tứ diện ABCD. Hãy xác định thiết diện của hình tứ diện ABCD khi cắt bởi 
mặt phẳng (P) trong các trường hợp sau: 

a) Mặt phẳng (P) đi qua trọng tâm G của tứ diện, qua điểm E thuộc cạnh BC và 
song song vói cạnh AD. 

b) Đi qua trọng tâm của tứ diện và song song vói BC và AD. 

Bải tâp 6: Cho hình chóp S.ABC. Gọi G là trọng tâm tam giác ABC, M là trung điểm cạnh 
SB. Trên đoạn thẳng SM lấy điểm E. Mặt phang (a) đi qua E và song song vói AM, SG. 
Tìm thiết diện của hình chóp khi cắt bởi mp(a). 

Bài tâp 7: Cho tứ diện ABCD. Gọi M là trung điểm của AB và N là một điếm thuộc cạnh 
CD không trùng vói C và D. Mặt phẳng (P) qua M, N và song song vói BC. 


Sưu tâm và biên tập: LE BÁ BẢO... 0935.785.115.... 


CLB Giáo viên trẻ TP Huê 


- 12 - 


























Hình học 11 CB 


Chuyên đê HÌNH HỌC KHÔNG GIAN 

a) Hãy xác định thiết diện của hình tứ diện khi cắt bởi mp(P). 

b) Xác định vị trí của điếm N trên CD sao cho thiết diện là một hình bình hành. 

Bài tâp 8: Cho hình chóp S.ABC. Gọi M, N lần lượt là trung điếm các cạnh AB, sc. Trên 

đoạn AM ta lấy điểm H. Mặt phang (P) đi qua H, song song vói CM và BN, cắt hình chóp 
theo một thiết diện. Hãy xác định thiết diện đó. 

Bài tâp 9: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành ABCD. Gọi M là một điểm di 
động trên đoạn AB. Một mặt phang (a) đi qua M và song song vói SA và BC; (a) cắt SB, 
sc và CD lần lượt tại N, p và Q. 

a) Tứ giác MNPQ là hình gì? 

b) Gọi I là giao điểm của MN và PQ. Chứng minh rằng I nằm trên một đường 
thẳng cố định. 

Bài tâp 10: Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình thang có đáy lớn BC= 2a, AD= a, 
AB= b. Mặt bên SAD là tam giác đều, (a) là mặt phẳng qua điểm M trên cạnh AB và 
song song với SA và BC, (a) cắt CD, sc, SB lần lượt tại N, p, Q. 

a) Chứng minh thiết diện MNPQ là hình thang cân. 

b) Tính diện tích thiết diện theo a, b vh X = AM ( 0< X <b). Tính giá trị lớn nhất của 
diện tích thiết diện đó. 

Bài tâp 11: Cho tứ diện đều ABCD cạnh a. Gọi I là trung điếm AC, J là một điếm trên 
cạnh AD sao cho AJ= 2JD. Gọi M là điếm di động trong tam giác BCD sao cho mặt phẳng 
{ỈM]) luôn song song vói AB. 

a) Tìm tập hợp điếm M. 

b) Tính diện tích thiết diện của tứ diện ABCD với mặt phẳng (IM/). 

Bài tâp 12: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành ABCD, o là giao điếm của 

AC và BD, M là trung điếm của SA. Tìm thiết diện của mặt phẳng (aj vói hình chóp 
S.ABCD nếu (a) qua M và đồng thòi song song vói sc và AD. 
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Chuyên đê HÌNH HỌC KHÔNG GIAN 

Chủ đề 4: HAI MẶT PHANG SONG SONG 

I- LÝ THUYẾT 

I- ĐỊNH NGHĨA: Hai mp(P) và mp(Q) được gọi là song song<^> mp(P) n mp(Q) = 0 

II- MỘT SỐ KẾT QUẢ: 


1. Phương pháp chứng minh 2 mp(P) và mp(0) song song: 

PHƯƠNG PHÁP 1: Chỉ rõ trong mặt phẳng (P) tồn tại hai đường thẳng cắt nhau và 
cùng song song vói mặt phẳng (Q) (Hoặc ngược lại). 



ac(P) 
b c (P) 

axb = {l}^ (P)//(Q) 

a//(Q) 

b//(Q) 


PHƯƠNG PHÁP 2: Chứng minh mặt phẳng (P) và mặt phẳng (Q) phân biệt cùng song 
song vói mặt phẳng (R). 



(P)n(Q) = 0 

(P) //(R) => (P)//(Q) 

(Q) //(R) 


2. Môt sô kết quả quan trong: 


KẾT ƠUẢ 1: Cho hai mặt phẳng (P) và mặt phẳng (Q) song song vói nhau, điểm A nằm 
trên mp(P). Lúc đó, mọi đường thẳng ả qua A thuộc mặt phẳng (P) đêu song song với mặt 
phẳng (Q). 


(P)//(Q) 

Aedc(P) 


=> d//(Q) 





(Thêm 1 công cụ chứng minh đường thẳng song song mặt phẳng) 
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KET QUA 2: Cho 2 măt phăng song song vói nhau. Nếu môt măt phăng căt măt phăng 
này thì cũng cắt mặt phang kia và giao tuyến tuong ứng của chúng song song vói nhau. 

' 

(P)//(Q) 

(P) n(R) = a=> a//h 

(Q) n(R) = h 

/ R\ 

\ỵ*\ 

/í 


Chú ý: Haỉ mp song song chắn trên hai cát tuyến hất kì những đoạn thẳng hằng nhau. 

KẺT QUẢ 3: (Đinh lý THALÈS) Ba mặt phẳng đôi một song song chắn trên hai cát tuyết 
bất kì những đoạn thẳng tưong ứng tỉ lệ. 



3.Khái niêm HÌNH LĂNG TRU vả HÌNH HỐP: 


HÌNH LĂNG TRU: 





A l A 2 A 2 A t A y A\ A' 2 A' 3 A\A’ ị 

Nhân xét: 

\$/a^ 


^2 

-^4 

1. Các mặt bên là hình bình hành 

2. Các cạnh bên bằng nhau. 

3. Hai đa giác đáy bằng nhau. 



u 



\q/ 

N/ A 


1^5 

4 



Lưu ỷ: Tuỳ theo tính chất đa giác đáy mà hình lãng trụ có tên gọi khác nhau. 
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Hình học 11 CB 


HÌNH LĂNG TRỤ TAM GIÁC. 

HÌNH LĂNG TRỤ TỨ GIÁC. 

c 




1 ỊB 1 

[5 1 c 

/ c ' 

1 / D ' 

A'i 1 

A \ / 

B' 

B 1 *C' 

HÌNH HÔP: 

HÌNH CHÓP CỤT 

Eà hình lăng trụ có đáy là hình hình hành. 

AAA 3 a 4 a 5 -A'A' 2 A' 3 A' 4 A' 5 

D 

Sị 


/f\ 

/ / 7 

/ /7 1 \ 

/ / 


B' c 

/ - —♦ a 4 y 




^ -2-X 


II- LUYỆN TẬP 


Vấn đê 1: CHỨNG MINH HAI MẶT PHANG SONG SONG 

Bài tâp 1: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành tâm o. Gọi M, N lần lượt là 
trung điếm của SA và CD. 

a) Chứng minh: ( OMN ) // (SBC). 

b) Gọi I là trung điểm của sc và / là điếm nằm trên mp(ABCD) cách đều AB và 
CD. Chứng minh: IJ // ( SAB). 

c) Giả sử các tam giác SAB và ABC cân tại A. Gọi AE và AF là các đường phân giác 
trong của các tam giác ACD và SAB. Chứng minh: EFII (SAD). 
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Bài tâp 2: Cho hai hình vuông ABCD và ABEF không cùng nằm trong một mặt phẳng. 
Trên AC và Bỉ lần lượt lấy MvầN sao cho AM = BN. Các đường thẳng song song vói AB 
vẽ từ M, N lần lượt cắt AD; AF tại M', N'. 

a) Chứng minh: ( CBE ) // ( ADF). 

b) Chứng minh: ( DEF ) // (MNNM'). 

c) Gọi I là trung điểm của MN. Tìm tập hợp I khi M, N di động. 

Bài tâp 3: Cho tứ diện ABCD có AB = AC = AD. Chứng minh rằng: Các đường phân giác 

ngoài của các góc BAC, CAD, DAB đồng phẳng. 

Bài tâp 4: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành tâm o. Gọi M, N là trung 
điểm của SA, SD. 

a) Chứng minh: ( OMN ) // (SBC). 

b) Gọi p và Q lần lượt là trung điếm của AB và ON. Chứng minh: PQ II (SBC). 

Bài tâp 5: Cho tứ diện ABCD. Gọi I và / là hai điếm di động lần lượt trên AD và BC sao 


ch 0 A = 

ID 


JC 


Chứng minh: IJ luôn song song vói một mặt phang cố định. 


Bài tâp 6: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành. Gọi H, I, K lần lượt là trung 
điểm của SA, SB, sc. 

a) Chứng minh: (HIK) II (ABCD). 

b) Gọi M là giao điếm của AI và KD, N là giao điểm của DH và CI. 

Chứng minh: (SMN) ll(HIK). 

Bải tâp 7: Cho hình hộp ABCD.A'B'C'D'. 

a) Chứng minh: (BA'D) II (B'D'C). 

b) Chứng minh: AC' qua trọng tâm G và G' của tam giác A'BD và CB'D'. 

Bài tâp 8: Cho hình chóp S.ABCD, đáy là hình bình hành tâm o. Gọi M, N lần lượt là 
trung điếm SA ,CD. 

a) Chứng minh: (OMN) ll(SBC). 

b) Giả sử các tam giác SAD, ABC cân tại A. Gọi AE, AF là các đường phân giác 
trong trong các tam giác ACD và SAB. Chứng minh: EF /l(SAD). 

Bài tâp 9: Cho hai hình vuông ABCD, ABEF không cùng thuộc một mặt phẳng. Trên các 
đường chéo AC, BF lần lượt lấy các điểm M ,N sao cho AM = BN. Các đường thẳng song 
song vói AB kẽ từ M, N lần lượt cắt AD, AF tại M', N'. 

a) Chứng minh: (CBE) ll(ADF). 

b) Chứng minh: (DEF)II(MNN'M'). 
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Bải tâp 10: Cho tứ diện ABCD. Gọi Gj, G ọ , G 3 lần lượt là trọng tâm của các tam giác 

ABC, ACD, ABD. Chứng minh rằng: (GjG 2 G 3 ) //(BCD). 

Bài tâp 11: Cho hình lăng trụ ABC.A'B'C' có các cạnh bên là AA', BB', CC'. Gọi I, I' lần 
lượt là trung điểm của hai cạnh BC và B'C'. 

a) Chứng minh rằng: AI / / A' V. 

b) Tìm giao điếm của IA’ vói mặt phẳng (AB'C'). 

c) Tìm giao tuyến của (AB'C') và (ABC). 

Bài tâp 12: Cho hình lăng trụ ABC.A'B'C'. Gọi H là trung điểm của A'B'. 

a) Chứng minh rằng: CB7 /(AHC'). 

b) Tìm giao tuyến d của hai mặt phẳng (AB'C') và (ABC). 

Bải tâp 13: Cho hình lăng trụ tứ giác ABCD.A'B'C'D'. 

a) Chứng minh rằng hai đường chéo AC' và A'C cắt nhau và hai đường chéo BD' 
và B 'D cắt nhau. 

b) Cho E và F lần lượt là trung điểm của hai đường chéo AC và BD. 

Chứng minh rằng: AEN = EF. 

Vấn đề 2: BÀI TOÁN THIÊT DIỆN 

Bải tâp 1: Cho tứ diện ABCD. Gọi M, N lần lượt là trung điểm cạnh AB và CD, E là điểm 
chia BC theo tỉ số BE:EC = 2:1. Trên đoạn thẳng AM lấy điếm H. Tìm thiết diện tạo bởi 
mặt phẳng đi qua H và song song vói mặt phẳng (MNE) cắt tứ diện đã cho. 

Bải tâp 2: Cho hình chóp S.ABCD đáy là hình bình hành ABCD. Gọi M, N, E lần lượt là 
trung điếm các cạnh AB, AD, sc. Trên đoạn AM lấy điếm K. Xác định thiết diện tạo bởi 
mặt phẳng đi qua K song song vói (MNE) cắt hình chóp. 

Bải tâp 3: Cho hình chóp S.ABCD đáy là hình bình hành ABCD. Gọi E là trung điểm sc, 
H là giao điếm các đường chéo đáy hình chóp. Trên đoạn AH lấy điếm M. Tìm thiết diện 
tạo bởi mặt phẳng đi qua M song song vói mặt phẳng (BDE) cắt hình chóp. 

Bải tâp 4 : Cho lăng trụ OAB.O'A'B'. Gọi M, E, F là điếm nằm giữa các đoạn OA, OB, OE. 
Điếm H thuộc đoạn AA' sao cho AH — 2 HA'. Dựng thiết diện giữa lăng trụ và các mặt 
phẳng sau: 

a) (B 'HE). b) (MHE). c) qua ME và // o 'A. 

d) qua ME và // OB'. e) qua MB và // A 'E. f) qua E và // OB' và // BM. 

Bải tâp 5: Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành với AB = a; AD = 2a, mặt bên 
SAB là tam giác vuông cân tại A. Trên AD lấy M, đặt AM = X (0 < X < 2a). Mặt phẳng (a) 

qua M và song song với mp(SAB) cắt BC; SC; SD tại N, p, Q. 
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a) Chứng minh: MNPQ là hình thang vuông. 

b) Gọi I là giao điểm của MQ và NP. Tìm tập hợp I khi M chạy trên AD. 

c) Tính diện tích MNPQ theo a và X. 

Bài tâp 6 : Cho hình chóp S.ABCD có đáy là hình bình hành tâm o có AC = a; BD = b; tam 
giác SBD đều. Mặt phẳng (a) di động song song vói mp(SBD) qua I trên đoạn AC. 

a) Xác định thiết diện của hình chóp cắt bởi mp(a). 

b) Tính diện tích s của thiết diện theo a, bvầx = AI. 

c) Tìm X để s đạt giá trị lớn nhất. 

Bải tâp 7 : Cho hai mặt phẳng (P) và (Q) thoả mãn (P) //(Q), A ABC c (p); MN c (Q). 

a) Tìm giao tuyến của ( MAB ) và (Q); giao tuyến của ( NAC ) và (Q). 

b) Tìm giao tuyến của ( MAB ) và ( NAC ). 

Bài tâp 8 : Cho tứ diện ABCD, gọi Gi; Gi; Gĩ lần luợt là trọng tâm các tam giác ABC, ACD, 
ABD. 

a) Chứng minh ( G1G2G3 ) // (PCD). 

b) Tìm thiết diện của tứ diện cắt bởi ( G1G2G3). Tính diện tích thiết diện theo diện 
tích của tam giác BCD. 

c) Điểm M di động trong tứ diện sao cho GiM II (ACD). Tìm tập hợp điếm M. 
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BÀI TẬP TRẮC NGHIỆM TỐNG HỢP 
(Bản tổng hợp 01) 

Câu 1. Trong các mệnh đề sau đây, mệnh đề nào đúng? 

A. Ba điểm phân biệt luôn cùng thuộc mặt mặt phẳng duy nhất. 

B. Có duy nhất một mặt phẳng đi qua ba điểm không thẳng hàng, 
c. Ba điểm bất kì chỉ thuộc một mặt phẳng. 

D. Có đúng một mặt phẳng đi qua ba điểm cho truóc. 

Câu 2. Tìm mệnh đề sai trong các mệnh đề sau. 

A. Nếu hai mặt phẳng có một điểm chung thì chúng còn vô số điểm chung 
khác nữa. 

B. Nếu hai mặt phẳng phân biệt cùng song song vói mặt phẳng thứ ba thì 
chúng song song vói nhau. 

c. Nếu hai đuòng thẳng phân biệt cùng song song vói một mặt phẳng thì 
song song vói nhau. 

D. Nếu một đuòng thẳng cắt một trong hai mặt phẳng song song vói nhau 
thì sẽ cắt mặt phẳng còn lại. 

Câu 3. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 

A. Qua một đuòng thẳng và một điểm không thuộc đuòng thẳng đó có duy 

nhất một mặt phẳng. 

B. Qua hai đuòng thẳng có duy nhất một mặt phẳng. 

c. Qua hai đuòng thẳng cắt nhau có duy nhất một mặt phẳng. 

D. Qua hai đuòng thẳng song song có duy nhất một mặt phẳng. 

Câu 4. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng? 

A. Bốn điểm nào cũng không đồng phẳng. 

B. Có ít nhất bốn điểm không đông phẳng. 

c. Có nhiều nhất ba điểm không đồng phẳng. 
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D. Ba điểm nào cũng không đồng phẳng. 

Câu 5. Có bao nhiêu mặt phẳng phân biệt, mà mỗi mặt phẳng đi qua ba điểm 
trong bốn điểm không đồng phẳng cho truớc? 

A. 2. B. 3. c. 4. D. 5. 

Câu 6. Có bao nhiêu mặt phẳng phân biệt, mà mỗi mặt phẳng đi qua ba điểm 
trong năm điểm cho truóc, trong đó không có bốn điểm nào đồng phẳng cho 
trước? 

A. 5. B. 10. c. 15. D. 20. 

Câu 7. Cho năm điểm, trong đó có ba điểm thẳng hàng. Có bao nhiêu mặt phẳng 
phân biệt, mà mỗi mặt phẳng đi qua ít nhất ba trong năm điểm đã cho? 

A. 1. B.2. C.3. D.vôsố. 

Câu 8. Cho bốn điểm, trong đó không có ba điểm nào thẳng hàng. Có bao nhiêu 
mặt phẳng phân biệt, mà mỗi mặt phẳng đi qua ít nhất ba trong bốn điểm đã cho? 
A. 1. B.2. c. 4. D. 1 hoặc 4. 

Câu 9. Trong mặt phẳng (a), cho bốn điếm A, B, c, D trong đó không có ba điểm nào 
thẳng hàng. Điếm s Ệ (a j. Có mấy mặt phẳng tạo bởi s và hai trong bốn điểm nói trên? 
A. 4. B.5. C.6. D. 8. 

Câu 10. Cho tam giác ABC . Lấy điểm 7 đối xứng vói c qua trung điểm của 
cạnh AB . Trong các khẳng định sau, khẳng định nào sai? 

A. I e (ABC) . B. (ABC) = (iBC) . 

c. CI ị (ABC). D. AI c (ABC). 

Câu 11. Cho hình chóp S.ABCD. Gọi AC n BD = 7, AB n CD = 7, AD n BC = K. 

Trong các khẳng định sau, khắng định nào sai? 

A. (sác) n ( SBD) = SI. B. ( SAB) n (SCD) = SJ. 

c. ( SAD) n (SBC) = SK. D. (sác) n ( SAD) = AB. 

Câu 12. Có nhiều nhất một mặt phẳng đi qua 

A. một đuòng thẳng. B. một đuòng thẳng và một điểm. 

c. hai đuòng thẳng. D. hai đuòng thẳng phân biệt. 
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Câu 13. Cho hình chóp S.ABCD có đáy không phải là một hình thang. Gọi I là giao 
điểm của AD và BC, I là giao điểm của AC và BD. Giao tuyến của hai mặt phẳng 
(SAC) và ( SBD ) là 

A. sc. B. SD. c. SO. D. SI. 

Câu 14. Nếu ba đuòng thẳng không cùng nằm trong một mặt phẳng và đôi một 
cắt nhau thì ba đuòng thẳng đó 

A. đồng quy B. tạo thành tam giác 

c. trùng nhau D. cùng song song vói một mặt phẳng. 

Câu 15. Nếu ba đuòng thẳng không cùng nằm trong một mặt phẳng và đôi một 
cắt nhau thì ba đuòng thẳng đó 

A. đồng quy B. tạo thành tam giác 

c. trùng nhau D. cùng song song vói một mặt phẳng. 

Câu 16. Cho hình chóp tứ giác. Thiết diện của hình chóp đó khi cắt bởi một mặt 
phẳng tùy ý không thể là 

A. tam giác. B. tứ giác. c. ngũ giác. D. lục giác. 

Câu 17. Cho một tứ diện. Khi đó 

A. không có đuòng thăng nào có điểm chung vói cả bốn mặt của tứ diện. 

B. không có đuòng thẳng nào có điểm chung vói chỉ ba mặt của tứ diện. 

c. không có đuòng thẳng nào có điểm chung vói chỉ hai mặt của tứ diện. 

D. không có đuòng thẳng nào có điểm chung vói chỉ một mặt của tứ diện. 

Câu 18. Cho một tứ diện. Số cặp đuòng thẳng chứa cạnh của tứ diện đó mà chéo 
nhau là 

A. 1. B.2. C.3. D.4. 


Câu 19. Cho tứ diện ABCD. Gọi M, N, p, Q, R, s lần luợt là trung điểm của các 

cạnh AB, BC, CD, DA, AC, BD. Bốn trong sáu điểm M, N, p, Q, R, s không 

đồng phang là 

A. M, N, p, Q. B. M, N, R, s. 

c. M, p, R, s. D. N, Q, R, s. 
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Câu 20. Cho tam giác ABC và đường thẳng m. Khi đó 

A. Nếu đường thẳng m cắt cạnh AB thì m phải cắt cạnh AC. 

B. Nếu đường thẳng m cắt cạnh AB thì m phải cắt cạnh BC. 
c. Nếu đường thẳng m cắt cả cạnh AB và AC thì m phải cắt cạnh BC. 

D. Nếu đường thẳng m chỉ cắt cạnh AB mà không cắt cạnh AC và không cắt 
cạnh BC thì m không nằm trong mặt phẳng (ABCy 

Câu 21. Cho đường thẳng a và điểm M không thuộc a . Xét hai đường thẳng phân 
biệt qua M và không có điểm chưng vói a . Khi đó 

A. Cả hai đường thẳng đó đều song song vói a. 

B. Cả hai đường thẳng đó đều chéo vói a. 

c. ít nhất một trong hai đường thẳng đó song song vói a. 

D. ít nhất một trong hai đường thẳng đó chéo vói a. 

Câu 22. Cho hình bình hành ABCD . Qua đỉnh A , kẻ đường thẳng a song song 
với BD và qua đỉnh c kẻ đường thẳng b không song song vói BD. Khi đó 

A. Đường thẳng a và đường thẳng b chéo nhau. 

B. Đường thẳng a và đường thẳng b cắt nhau. 

c. Đường thẳng a và đường thẳng b không có điểm chưng. 

D. Nếu a và b không chéo nhau thì chúng cắt nhau. 

Câu 23. Cho hai đường thẳng phân biệt trong không gian. Có bao nhiêu vị trí 
tưong đối giữa hai đường thẳng đó? 

A. 1. B.2. C.3. D.4. 


Câu 24. Cho hai đường thẳng phân biệt trong mặt phẳng. Có bao nhiêu vị trí 
tưong đối giữa hai đường thẳng đó? 

A. 1. B.2. C.3. D.4. 


Câu 25. Cho hai đường thẳng a, b chéo nhau. Lấy hai điểm M, N lân lượt trên 
a, b . Gọi (a) là mặt phẳng chứa a và N, (p) là mặt phẳng chứa b và M. Khi 
đó 

A. (a) và (|3Ì không cắt nhau. 
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B. (a) và (|3) có đúng hai điểm chung. 

c. (a) và (|3Ì cắt nhau theo giao tuyến a. 

D. (a) và (|3) cắt nhau theo giao tuyến MN. 

Câu 26. Cho hai đuòng thẳng a, b chéo nhau. Có bao nhiêu mặt phẳng chứa a và 
song song vói b ? 

A. không có. B. 1. c. 2. D. vô số. 

Câu 27. Cho hai đuòng thẳng a, b chéo nhau. Một đuòng thẳng c song song vói 
b . Có bao nhiêu vị trí tuong đối giữa a và c ? 

A. 1. B. 2. C.3. D.4. 

Câu 28. Cho hai đuòng thẳng a, b chéo nhau. Một đuòng thẳng c song song vói 
a . Có bao nhiêu vị trí tuong đối giữa b và c ? 

A. 1. B. 2. C.3. D.4. 

Câu 29. Cho tứ diện ABCD. Gọi Gvà £ lân luợt là trọng tâm của tam giác ABD 
vkABC . Trong các khăng định sau, khăng định nào đúng? 

A. Đuòng thẳng GE song song vói CD. 

B. GE cắt CD. 

c. GE và CD chéo nhau. 

D. GE cắt (. ACD ). 

Câu 30. Cho đuòng thẳng m cắt mặt phẳng (a). Một mặt phẳng (|3Ì có điểm 

chung vói m. Khi đó 

A. (a) và (|3) cắt nhau. 

B. (a) và (|3) song song vói nhau. 

c. Nếu (|3) chứa m thì (a) và (|3) cắt nhau. 

D. Chua kết luận đuợc vị trí tuong đối của (a) và (|3). 
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Câu 31. Cho tứ diện đều S.ABC cạnh bằng a. Gọi I là trung điểm của đoạn AB, M là 
điểm di động trên đoạn AI. Qua M vẽ mặt phẳng (a) song song vói (s/c). Thiết 

diện tạo bởi (a) và tứ diện S.ABC có chu vi của thiết diện tính theo AM — X là 
A. xịl + yJỸj. B. 2x(ỉ + SỴ 

c. 3x(l + V3). D. x[2 + sy 

Câu 32. Cho hai mặt phẳng (a) và (p) song song vói nhau. Một đuòng thẳng a đi 
qua điểm A của mặt phẳng (nì. Khi đó 

A. a nằm trên (|3). 

B. a cắt (|3). 

c. a song song vói (|3Ì. 

D. Chua kết luận đuợc vị trí tuong đối của a và (p ). 

Câu 33. Cho điểm A không thuộc mặt phẳng (a), đuòng thẳng a đi qua A. Khi 
đó 

A. Đuòng thang a cắt mặt phang (a). 

B. Đuòng thẳng a và mặt phẳng (a) có nhiều nhất một điểm chung, 
c. Đuòng thẳng a song song vói mặt phẳng (a). 

D. Chua kết luận đuợc vị trí tuong đối của a và (a). 

Câu 34. Cho đuòng thẳng a cắt mặt phẳng (a). Khi đó 

A. Mọi đuòng thẳng nằm trong (a) đều cắt a. 

B. Mọi đuòng thẳng nằm trong (a) đều chéo vói a. 

c. Mọi đuòng thẳng nằm trong (a) đều chéo hoặc cắt a. 

D. Mọi đuòng thẳng nằm trong (a) đều song song vói a. 

Câu 35. Cho hai đuòng thẳng a, b song song và mặt phẳng (a). Khi đó 
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A. Nếu a song song vói (a) thì b song song vói (a). 

B. Nếu a cắt (a) thì b cắt (a). 

c. Nếu a nằm trong (a) thì b nằm trong (a). 

D. Nếu b nằm trong (a) thì a song song vói (a). 

Câu 36. Cho ba mặt phẳng phân biệt, đôi một cắt nhau. Có bao nhiêu đuòng thẳng 
song song vói cả ba mặt phẳng đó? 

A. Không có. B. Có duy nhất một. 

c. Có vô số. D. Có hai hoặc ba. 

Câu 37. Cho hai mặt phẳng song song và mặt phẳng thứ ba cắt chúng. Gọi M là 
một điểm không thuộc cả ba mặt phẳng đó. Có bao nhiêu đuòng thẳng đi 
qua M và song song vói cả ba mặt phẳng đó? 

A. Không có. B. Có duy nhất một. 

c. Có vô số. D. Có hai hoặc ba. 

Câu 38. Cho tứ diện ABCD và điếm M ở trên cạnh BC. Mp(a) qua M song song song 
vói AB và CD. Thiết diện của (a) với tứ diện là : 

A. Hình thang. B. Hình bình hành. c. Hình chữ nhật. D. Tứ giác lồi. 

Câu 39. Cho hai đuòng thẳng a, b phân biệt cùng song song vói một mặt phẳng. 
Khi đó 

A. a và b song song vói nhau. 

B. a và b chéo nhau, 
c. a và b cắt nhau. 

D. Chua kết luận đuợc vị trí tuong đối của a và b . 

Câu 40. Cho đuòng thẳng a song song vói mặt phẳng (a). Khi đó 

A. Mọi đuòng thẳng nằm trong (a) đều song song vói a. 

B. Mọi đuòng thẳng nằm trong (a) đều chéo vói a. 

c. Có vô số đuòng thẳng nằm trong (a) và song song vói a. 
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D. Có duy nhất một đường thẳng nằm trong (a) và song song vói a. 

Câu 41. Cho hai mặt phẳng song song (a), (|3) và một đường thẳng a. Trong các 
khẳng định sau, khẳng định nào sai? 

A. Nếu a//ịaj thì a c(p). B. Nếu «cỊa| thì a//[ị 3). 

c. Nếu a c([3) thì a/ /(ữ.y D. Nếu a cắt (a) thì a cắt (|3). 

Câu 42. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào sai? 

A. Hai mặt phẳng phân biệt cùng song song vói một mặt phẳng thì song 

song vói nhau. 

B. Nếu một đường thẳng cắt một trong hai mặt phẳng song song thì nó cắt 
mặt phẳng còn lại. 

c. Nếu một mặt phẳng cắt một trong hai mặt phẳng thì nó cắt mặt phẳng 
còn lại. 

D. Nếu một đường thẳng song song vói một trong hai mặt phẳng song song 
thì nó song song vói mặt phẳng còn lại. 


Câu 43. Cho hình chóp S.ABCD có đáy ABCD là hình bình hành. M là một điếm lấy 
trên cạnh SA (M không trùng vói s và A. Mp(a) qua ba điếm M, B, c cắt hình 
chóp S.ABCD theo thiết diện là 

A. Tam giác. B. Hình thang. c. Hình bình hành. D. Hình chữ nhật. 

Câu 44. Hai cạnh của một tam giác song song vói mặt phẳng (a). Khi đó 

A. Cạnh thứ ba của tam giác đó có thể cắt (a). 

B. Cạnh thứ ba của tam giác đó có thê nằm trong (a). 
c. Cạnh thứ ba của tam giác đó song song vói (a). 

D. Chưa kết luận được. 

Câu 45. Cho mặt phẳng (a) chứa hai đường thẳng cắt nhau a, b và điểm A không 

thuộc (a). Trong các khẳng định sau, khẳng định nào đúng? 

A. Có duy nhất mặt phẳng chứa A và song song vói a. 
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B. Có duy nhất mặt phẳng chứa A và song song vói b. 

c. Có duy nhất mặt phẳng chứa A và song song vói a và b. 

D. Không tồn tại mặt phẳng nào chứa A và song song vói a và b. 

Câu 46. Cho hình hộp ABCD.A'B'C'D' có các cạnh bên AA', BB r , CC', DD'. Khẳng 
định nào sai ? 

A. (AA , B'B)//(DD'CC). B. (BA'D')//(adc). 

c. A'B'CD là hình bình hành. D. BB'DC là một tứ giác đều. 


Câu 47. Cho đuòng thẳng a song song vói mặt phẳng (a). Trong các khẳng định 
sau, khẳng định nào đúng, khẳng định nào sai? 


A. Có duy nhất một đuòng thẳng nằm trong (a) và song song vói a. 

s 

B. Đuòng thẳng a không cắt một đuòng thẳng nào nằm trong (a). 

s 

c. Đuòng thẳng a song song vói mọi đuòng thẳng nằm trong (a). 

Đ 

D. Đuòng thẳng a song song vói một đuòng thẳng nào đó nằm 
trong (a). 

s 


Câu 48. Điền đúng (Đ), sai (S) vói mỗi mệnh đề sau: 


A. Hai đuòng thẳng chéo nhau thì không thể song song vói một 
đuòng thẳng. 

s 

B. Nếu hai cạnh của một hình bình hành cùng song song vói một 

mặt phẳng thì mặt phẳng chứa hình bình hành song song vói mặt 
phẳng đó. 

Đ 

c. Nếu hai cạnh bên của một hình thang (không là hình bình hành) 

cùng song song vói một mặt phẳng thì mặt phẳng chứa hình thang 
song song vói mặt phẳng đó. 

s 

D. Hai mặt phẳng cắt nhau không thê cùng song song vói một 

Đ 
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Câu 49. Điền đúng (Đ), sai (S) với mỗi mệnh đề sau: 


A. Hai đường thẳng lần lượt nằm trên hai mặt phẳng song song thì 

chéo nhau. 

s 

B. Hai đường thẳng lần lượt nằm trên hai mặt phẳng song song thì 

không có điểm chung. 

Đ 

c. Hai đường thẳng không có điểm chung thì có thể lần lượt nằm 
trên hai mặt phẳng song song. 

Đ 

D. Hai đường thẳng chéo nhau thì không thể lân lượt nằm trên hai 
mặt phẳng cắt nhau. 

s 


Câu 50. Cho hai mặt phẳng. Có bao nhiêu vị trí tưong đối giữa hai mặt phẳng đó? 


A. 1. B.2. c. 3. D. 4. 


Câu 51. Trên các cạnh AB, BD, DC của tứ diện ABCD lần lượt lấy các điểm M, N, p 
không trùng vói các đỉnh của tứ diện đó. Xét thiết diện của tứ diện ABCD 
khi cắt bởi mặt phang Ị MNP ) . Trong các khẳng định sau, khăng định nào 

đúng? 

A. Thiết diện là một tam giác. 

B. Thiết diện là một hình thang (chỉ có một cặp cạnh song song), 
c. Thiết diện là một hình bình hành. 

D. Thiết diện là một ngũ giác. 

Câu 52. Cho hình hộp ABCD.A'B'C'D'. Mp(AB'D') song song vói mặt phẳng nào trong 
các mặt phẳng sau đây? 

A.(BCA'). B. (BCD). c. (A'C'C). D. ( BDA'). 

Câu 53. 

Câu 54. Cho điểm M thuộc miên trong tam giác ABD của tứ diện ABCD. Xét thiết 
diện của tứ diện ABCD khi cắt bởi mặt phang chứa M và song song vói mặt 
phẳng (ABC). Trong các khẳng định sau, khẳng định nào đúng? 
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B. Thiết diện là một tứ giác. 
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A. Thiết diện là một tam giác. 

c. Thiết diện là một hình bình hành. D. Thiết diện là một ngũ giác. 

Câu 55. Xét thiết diện đi qua một điểm M thuộc đoạn thẳng AB (không trùng với A, 
B) của tứ diện ABCD và song song với các đuòng thẳng AC, BD. Trong các 
khẳng định sau, khẳng định nào đúng? 

A. Thiết diện là một tam giác. B. Thiết diện là một tứ giác. 

c. Thiết diện là một hình bình hành. D. Thiết diện là một ngũ giác. 

Câu 56. Trên ba cạnh xuất phát từ một đỉnh của một hình hộp, lần luợt lấy ba 
điểm A, B, c không trùng với các đỉnh của hình hộp đó. Xét thiết diện của 
hình hộp đó khi cắt bởi mặt phẳng (ABC). Trong các khẳng định sau, khẳng 

định nào đúng? 

A. Thiết diện là một lục giác. B. Thiết diện là một ngũ giác. 

c. Thiết diện là một tứ giác. D. Thiết diện là một tam giác. 

Câu 57. Trên ba cạnh song song vói nhau của một hình hộp, lần luợt lấy ba điểm 
A, B, c không trùng vói các đỉnh của hình hộp đó. Xét thiết diện của hình 
hộp đó khi cắt bởi mặt phẳng (ABC). Trong các khẳng định sau, khẳng định 

nào đúng? 

A. Thiết diện là một lục giác. 

B. Thiết diện là một ngũ giác. 

c. Thiết diện là một hình bình hành hoặc một ngũ giác. 

D. Thiết diện là một tam giác. 

Câu 58. Cho hình hộp ABCD.A'B'C'D'. Trên các cạnh AA’, AB, BC lần luợt lấy các 
điểm M, N, p không trùng vói các đỉnh của hình hộp đó. Xét thiết diện của 
hình hộp ABCD.A'B'C'D' khi cắt bởi mặt phẳng (MNP) . Trong các khẳng 

định sau, khẳng định nào đúng? 

A. Thiết diện là một tam giác. B. Thiết diện là một tứ giác, 

c. Thiết diện là một ngũ giác. D. Thiết diện là một lục giác. 
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Câu 59. Qua phép chiếu song song lên mặt phẳng (p), hai đuòng thẳng chéo nhau 

a, b có hình chiếu lân luợt là hai đuòng thẳng a', b'. Trong các khẳng định 
sau, khẳng định nào đúng? 

A. a' và b' cắt nhau. 

B. a' và b' song song vói nhau. 

c. a' và b' cắt nhau hoặc song song vói nhau. 

D. Chua kết luận đuợc. 

Câu 60. Hình chiếu song song của một hình thang (chỉ có một cặp cạnh song song) 
không thê là hình nào sau đây? 

A. Đoạn thẳng. B. Tam giác. 

c. Hình thang. D. Hình bình hành. 

Câu 61. Qua phép chiếu song song lên mặt phẳng (p), tam giác ABC có hình chiếu 

là tam giác A'B'C'. Trong các khẳng định sau, khẳng định nào đúng? 

A. Hình chiếu của trực tâm tam giác ABC là trực tâm tam giác A'B'C'. 

B. Hình chiếu của giao điểm của ba đuòng phân giác của tam giác ABC là 
giao điểm của ba đuòng phân giác của tam giác A'B'C'. 

c. Hình chiếu của trọng tâm tam giác ABC là trọng tâm tam giác A'B'C'. 

D. Hình chiếu của giao điểm của ba đuòng của tam giác ABC là giao điểm 
của ba đuòng trung trực của tam giác A'B'C'. 

Câu 62. Trong các mệnh đề sau, mệnh đề nào đúng? 

A. Hình chiếu song song của hai đuòng thẳng cắt nhau là hai đuòng thẳng 

cắt nhau. 

B. Hình chiếu song song của hai đuòng thẳng cắt nhau là hai đuòng thẳng 
trùng nhau. 

c. Hình chiếu song song của hai đuòng thẳng cắt nhau là hai đuòng thẳng 
song song. 
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D. Hình chiếu song song của hai đường thẳng cắt nhau là hai đường thẳng 

cắt nhau hoặc trùng nhau. 


Sưu tâm và biên tập: LE BÁ BẢO... 0935.785.115.... 


CLB Giáo viên trẻ TP Huê 


- 32 - 




